
Задаци - друга недеља

задаци са * су посебно важни

1. Нека jе ρ релациjа еквиваленциjе.

(a) Доказати да jе A/ρ разлагање скупа A

(б) Доказати да свако разлагање A ⊆ P(A) скупаA индукуjе jединствену релациjу еквиваленциjе
ρ тако да важи A = A/ρ.

2. Доказати да jе ≡ (mod p) релациjа еквиваленциjе на Z. (Напомена: m ≡ n (mod p) ⇔ p|m−n)
Наћи класе еквиваленциjе и количнички простор.

3. Нека jе задата релациjа дељивости | на N.

(a) Доказати да jе | поредак на N.

(б) Да ли jе | тотални поредак?

(в) Да ли jе | поредак на Z?

4. Наћи све релациjе коjе су уjедно и релациjе поретка и релациjе еквиваленциjе на неком скупу
A.

5. Нека jе (A,≤) уређен скуп и S ⊆ A. Доказати да jе минимум скупа S jединствен ако постоjи.

6. Доказати да важи:

M = maxS ⇔M = supS ∧M ∈ S

m = minS ⇔M = inf S ∧M ∈ S

7.∗ Нека jе A фамилиjа у (P(S),⊆). Доказати да jе supA = ∪A и inf A = ∩A.

8.∗ Доказати да jе уређен скуп (A,≤) комплетан ако и само ако сваки одоздо ограничен скуп у A
има инфимум. Другим речима, показати да jе:

Аксиома супремума ⇔ Аксиома инфимума.

9. Доказати следеће:

(а) Г1◦ Г2(S) = Г1( Г2(S))

(б) π1( Г1◦ Г2) = Г−1
2 (π1Г1) - засек инверзног графика

(в) π2(Г1◦ Г2) =Г1(π2Г2)

(г) Г(A ∩B) ⊆ Г(A)∩Г(B) - да ли важи jеднакост?

(д) Г(A) =Г(A ∩ π1(Г)).

10. Нека су Г1 ⊆ A × B и Г2 ⊆ X × Y функционални графици. Доказати да jе тада Г1×Г2 ⊂
(A×X)× (B × Y ) такође функционални график.

11. Нека су f : X −→ Y и g : A −→ B функциjе. Доказати (f × g)(x, a) = (f(x), g(a)).



12.∗ Нека jе f = (F, X, Y ) функциjа. Доказати:

(a) f jе инjективно ⇔ (∀x1, x2 ∈ X) f(x1) = f(x2) ⇒ x1 = x2

(б) f jе сурjективно ⇔ (∀y ∈ Y ) (∃x ∈ X) f(x) = y.

13. Нека jе дата релациjа ∼ на R× R тако да jе (x, y) ∼ (s, t) ⇔ x− s ∈ Z и y − t ∈ Z. Доказати да
jе ∼ релациjа еквиваленциjе и наћи количнички скуп R× R/ ∼.

14.∗ Нека jе (A,≤) уређен скуп, S, T ∈ P(A) и A ⊆ P(A) фамилиjа подскупова. Тада важи:

(а) s = sup∅ ⇔ s = minA

t = inf ∅ ⇔ t = maxA

(б) Ако jе S ̸= ∅ и постоjе supS и inf S, онда важи inf S ≤ supS

(в) Ако су S, T ̸= ∅ и имаjу sup и inf, онда:

S ⊆ T ⇒ inf T ≤ inf S ≤ supS ≤ supT

(г) Нека за све X ∈ A постоjи supX. Тада важи:

∃ sup ∪
X∈A

X ⇔ ∃ sup{supX|X ∈ A}.

15. Нека jе (A,≤) уређен скуп, f : S × T −→ A пресликавање. Ако постоjи sup f , онда jе

sup f = sup
s∈S

(sup
t∈T

f(s, t)).

16. Нека jе f : (A,≤A) −→ (B,≤B) строго монотоно сурjективно пресликавање. Доказати:

(a) f има инверзно пресликавање

(б) fи f−1 су изоморфизми уређених структура.

17. Нека jе f : (A,≤A) −→ (B,≤B) изоморфизам уређених скупова и S ⊆ A. Доказати да jе:

(а) f(maxS) = max f(S), уколико постоjи maxS

(б) f(supS) = sup f(S), уколико постоjи supS.


